Matematiques

Matrius i sistemes d'equacions lineals

Exercicis - 123 exercicis

Proves d'accés a la universitat (PAU) de Catalunya. Ordenats del més recent al més antic.
Retalls dels examens i pautes oficials (selecat.cat / universitats.gencat.cat).



1. PAU 2026 - Setembre - Série 2 - Exercici 2

Exercici 2

Puntuaci6 total de I'exercici 2
[2,5 punts en total]

Considereu el sistema d’equacions segiient:

2x+ky+z=3
-Xx+2y+2z=1¢,
X+y+z=2

on k és un parametre real.

2.1. Discutiu el sistema en funcid del parametre k.

[1 punt] | Puntuacié de I'apartat 2.1 | ‘

2.2. Resoleu el sistema per a tots els valors de k i comproveu que, per a k # 1, la soluci6 no

depén de k.
[1 punt] | Puntuacié de l'apartat 2.2 | ‘

2.3. Interpreteu geométricament el resultat dels apartats anteriors.
[0,5 punts]

| Puntuacié de l'apartat 2.3 ‘ |

2. PAU 2026 - Juny - Série 1 - Exercici 2

Exercici 2

Puntuaci6 total de I'exercici 2
[2,5 punts en total]

Considereu el sistema d’equacions lineals segilient, que esta format per tres plans a I'es-
pai i depén del parametre real m:

X+my+z=4
X+3y+z=5

mx+y+z=4

2.1. Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre m.
[1 punt]

| Puntuacioé de 'apartat 2.1 | ‘

2.2. Interpreteu geomeétricament aquest sistema per a tots els valors del parametre m i
resoleu-lo, si és possible, per al cas m=1.
[1 punt]

| Puntuacio6 de 'apartat 2.2 | ‘

2.3. Peram=1,¢éspossible afegir una quarta equaci6 de manera que el sistema resultant sigui

11
compatible determinat i tingui com a solucié (x, y,2) = (3, 5,5)? Raoneu la resposta.

0,5 punts
[0.5 punts] | Puntuacio de Iapartat 2.3 | |




3. PAU 2026 - Juny - Série 5 - Exercici 2

Exercici 2
[2,5 punts en total]

3 0

Considereu les matrius M =( 3 : .

real qualsevol. k-1

Jin-

2.1. Calculeu els valors de k per als quals MN és invertible.
[0,75 punts]
2.2. Calculeu els valors de k per als quals NM és invertible.

[0,75 punts]

2.3. Estudieu per a quins valors reals de m, n i k el sistema M

indeterminat.
[1 punt]

4. PAU 2025 - Setembre - Série 3 - Exercici 2

Exercici 2

Considereu el sistema d’equacions lineals segiient:

X+3y+z=5
mx+2z=0
my-z=m

Puntuaci6 total de I'exercici 2

3
k-1
0

, on k és un nombre

o o =

| Puntuacioé de 'apartat 2.1 | ‘

| Puntuacio6 de 'apartat 2.2 | ‘

X

¥ =( m J és compatible
n

4

| Puntuacio de Iapartat2.3 | |

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre .

[1,25 punts]

b) Resoleu el sistema per a m=1.
[0,5 punts]

¢) Resoleu el sistema quan aquest tingui infinites solucions.

[0,75 punts]



5. PAU 2025 - Juny - Série 1 - Exercici 2

Exercici 2

Considereu el sistema d’equacions lineals segiient:

y=z=p+3
px-z=5
x=y=3

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre p.
[1,25 punts]

b) Resoleu el sistema per al cas p=-1.
[0,5 punts]

c¢) Peral cas p=-1, hi ha alguna solucié que compleixi, a més, xy = 10? En cas afirmatiu,
indiqueu quantes n’hi ha i trobeu-les totes.
[0,75 punts]

6. PAU 2024 - Setembre - Série 3 - Exercici 2

2. Considereu el sistema d’equacions segiient, on m és un parametre real:
x=3y+mz=-2
x+my+2z=3
X+y+2z=m
a) Discutiu el sistema segons el valor del parametre m.

[1,25 punts]

b) Trobeu la soluci6 del sistema per a m =0.
[0,5 punts]

¢) Per am=2, doneu una solucié (x, y, z) del sistema que, a més a més, compleixi x = 5y.
[0,75 punts]

7. PAU 2024 - Juny - Série 1 - Exercici 2

2. Considereu el sistema d’equacions segiient:

4x+2y-z=4
x-y+kz=3},
3x+3y=1

on k és un parametre real.
a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre k, i resoleu-lo per a k=0.
[1 punt]



b) Resoleu el sistema per a k=-1.
[0,75 punts]

¢) Per a k=-1, modifiqueu la tercera equacié de manera que el sistema esdevingui
incompatible. Justifiqueu la resposta.
[0,75 punts]

8. PAU 2023 - Setembre - Série 2 - Exercici 1

1. Siguin A= 2 1 , B= 2 -1 i la matriu identitat d’ordre dos I = 10 .
3 2 -3 2 01

a) Comproveu que (A -2I)*=31.
[0,5 punts]

b) Utilitzant la igualtat de 'apartat anterior, trobeu la matriu inversa de la matriu A en
funcié de les matrius A i I, i comproveu que coincideix amb la matriu B.
[1,25 punts]

c) Calculeu la matriu X que satisfa la igualtat A- X =B.
[0,75 punts]
9. PAU 2023 - Setembre - Série 2 - Exercici 3

2x+y=1+z
3. Sigui el sistema d’equacions lineals {my+z=2-x , en qué m és un nombre real.
g q q

mz+3=3x+y

a) Discutiu el sistema segons els valors del parametre m.
[1,25 punts]

b) Resoleu el sistema, si té solucid, per al cas m=1.
[1,25 punts]

10. PAU 2023 - Juny - Série 1 - Exercici 2

2. Considereu les dues matrius segiients:

2 -3 -5 2 20
A= -1 4 5 B=| -1 -1 0
1 -3 -4 1 2 1

a) Calculeu les matrius A-BiB-A.
[1,5 punts]



b) Siguin CiD dues matrius quadrades del mateix ordre que satisfan C-D=CiD-C=D.
Comproveu que les dues matrius, C i D, sén idempotents.
[1 punt]
Nota: Una matriu quadrada s’anomena idempotent si coincideix amb el seu qua-
drat.

11. PAU 2023 - Juny - Série 1 - Exercici 4

4. Sigui el sistema d’equacions lineals segiient, que depén del parametre real A:
X+2Ay+(2+A)z=0
(2+A)x+y+24Az=3
2Ax+(2+A)y+z=-3
a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre A.
[1,25 punts]

b) Per al cas A =-1, resoleu el sistema, interpreteu-lo geometricament i identifiqueu-ne

la solucio.
[1,25 punts]

12. PAU 2023 - Juny - Série 5 - Exercici 2

2. Considereu el sistema d’equacions lineals
x-y+kz=-1
x+ky+z=3¢,
2x+(k-1)y+2z=2

en que k és un parametre real.
a) Discutiu el sistema en funcio del valor de k.

[1,5 punts]

b) Resoleu el sistema perak=0iperak=1.
[1 punt]

13. PAU 2023 - Juny - Serie 5 - Exercici 5
5. Considereu la familia § de matrius de la forma ( Z b ), en qué a, beR.
a

-1
a) Calculeu ( 23 ]( 21 ) .
3 2 1 2

[1,25 punts]



b) Trobeu totes les matrius de la familia .5, és a dir, de la forma A =

b ) , que verifi-
a

quin la igualtat A*=1, en qué I és la matriu identitat d’ordre 2.
[1,25 punts]

14. PAU 2022 - Setembre - Série 3 - Exercici 3

I a 3
3. Considereula matriu A=| 2a 5 3a |, que depén del parametre a.
7 4a 9

a) Calculeu el rang de la matriu A per als diferents valors del parametre a.

[1,25 punts]
X 1 2 3 0
b) Si X=| y |, resoleu 'equacié matricial seglient: | 4 5 6 [ X=| 0
, 7 8 9 0
[1,25 punts]
15. PAU 2022 - Setembre - Seérie 3 - Exercici 5
a a 0
5. Siguilamatriu A= 2 a+l a-1 |, en qué aésun parametre real.

2a+1 0 -a-3
a) Calculeu els valors del parametre a per als quals la matriu A és invertible.

[1,25 punts]

b) Per al cas a=3, resoleu 'equacié A-X=B-3I, en qué B=
[1,25 punts]

i e
o = O
= O O

16. PAU 2022 - Juny - Série 2 - Exercici 2

2. Considereu el sistema d’equacions lineals segiient, que depén del parametre real a:
ax+2y+3z=2
2x+ay+z=a
x+y+4z=1

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre a.
[1,5 punts]

b) Resoleu, si és possible, el sistema per al cas a=2.
[1 punt]



17. PAU 2022 - Juny - Série 2 - Exercici 5

5. Siguila matriu X = , que depén dels parametres a, b i c.

o O R
o S o
o = O

a) Calculeu les matrius X tals que X* =
[1,5 punts]

S O =
o = O
—_— O =

b) Determineuelsvalorsdea, bicperquéla matriuinversa de X sigui X ' =
[1 punt] o 0 -l

18. PAU 2022 - Juny - Série 5 - Exercici 1

1. Siguin les matrius C = LAl 2 0
-1 0 3 -1

a) Comproveu que C*'=1I,, en qué I, és la matriu identitat d’ordre 2, i deduiu que la
matriu C és invertible i que C™' = C*. Calculeu C***.
[1,5 punts]

b) Resoleu I'equacié matricial C-X=A - 2IL,.
[1 punt]

19. PAU 2022 - Juny - Série 5 - Exercici 3

3. Considereu el sistema d’equacions lineals
2x-y+3z=0
my+(3-m)z=-6¢,
2x—y+mz=6
en qué m és un parametre real.

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre .
[1,25 punts]

b) Resoleu el sistema, si és possible, quan m =0 i quan m =3. En cada cas, doneu la posi-
cio relativa dels tres plans a R’.
[1,25 punts]



20. PAU 2021 - Setembre - Série 1 - Exercici 1

1. Considereu el sistema d’equacions lineals segiient, que depen del parametre real k:

x+ky+z=3+k
kx+y+z=4
X+3y+z=5

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre k.
[1,25 punts]

b) Resoleu, si és possible, el sistema per al cas k=1, i feu-ne una interpretacié geometrica.
[1,25 punts]

21. PAU 2021 - Setembre - Série 1 - Exercici 5

a a 0
5. Siguilamatriu A=| 2 a+l1 a-1 [, en quéaésun parametre real.

2a+41 0 -a-3

a) Trobeu per a quins valors de a la matriu A és invertible.
[1 punt]

b) Comproveu que, per al cas a=3, la matriu A és invertible i resoleu 'equacié matri-

— U1 W
= W

6
cial AX=B-3I, en que B és la matriu B=| 2
[1,5 punts] 1

22. PAU 2021 - Juny - Série 2 - Exercici 2

2. Considereu el sistema d’equacions lineals segiient, que depén del parametre real p:
px+y+z=2
2x+py+p'z=1
2x+y+z=2

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre p.
[1,5 punts]

b) Resoleu, si és possible, el sistema per al cas p=2.
[1 punt]



23. PAU 2021 - Juny - Série 2 - Exercici 5

5. a) Donada la matriu A=

o = O
— o O

1
0 |, resoleu 'equacié matricial A>X=A -3I, en que
0

I és la matriu identitat.
[1,25 punts]

b) Una matriu quadrada M satisfa que M*-3M?*+3M-1=0, en que I és la matriu
identitat. Justifiqueu que M és invertible i expresseu la inversa de M en funcio de les
matrius M i L
[1,25 punts]

24. PAU 2021 - Juny - Série 5 - Exercici 1

1. Considereu les matrius A = 2 1 , B= 11 iC= > 1 .
-3 4 10 0 7

a) Raoneu que la matriu B és invertible i després calculeu B.

[1,25 punts]

b) Calculeu la matriu X que satisfa la igualtat A + B- X = C - A.
[1,25 punts]

25. PAU 2021 - Juny - Série 5 - Exercici 5

5. Considereu el sistema d’equacions lineals segiient, que depén del parametre real a:
X+2y+az=38
2x+y-az=1
3x-3az=1
a) Comproveu que, per a qualsevol valor del parametre a, el sistema d’equacions lineals

no té solucio.
[1,25 punts]

b) Interpreteu geomeétricament el sistema d’equacions lineals. Feu un dibuix esquematic
que representi la posicié relativa dels tres plans.
[1,25 punts]

26. PAU 2020 - Setembre - Série 4 - Exercici 4

a -3 0
4. Siguila matriu A=| 4 a-7 1 |, enque aésun parametre real.
1 -1 -1

a) Estudieu el rang de la matriu A per als diferents valors del parametre a.
[1,25 punts]

10



b) Comproveu que per a a = 4 la matriu A és invertible i que es verifica que A™ = A%
[1,25 punts]

27. PAU 2020 - Juny - Série 1 - Exercici 2

2. Considereu el sistema d’equacions lineals segiient, que depén del parametre real k:
Sx+y+4z=19
kx+2y+8z=28
5x+y-kz=23+k

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre k.
[1,25 punts]

b) Resoleu, si és possible, el sistema per al cas k =0.
[1,25 punts]

28. PAU 2020 - Juny - Série 1 - Exercici 5

5. Siguila matriu A= b1
-3 -4
a) Trobeu la matriu X que satisfa 'equacié AX = I - 3X, en que I és la matriu identitat
d’ordre 2.
[1,25 punts]

b) Comproveu que la matriu X és invertible i calculeu-ne la matriu inversa.
[1,25 punts]

29. PAU 2020 - Juny - Série 3 - Exercici 1

1 0 2
1. Sigui A= 1 -1 1 |, enque a ésun parametre real.
0 a 1

a) Determineu el rang de la matriu A en funcié del parametre a.
[1,25 punts]

b) Comproveu que det(A* + A) =0.
[1,25 punts]

1"



30. PAU 2020 - Juny - Série 3 - Exercici 3

3. Considereu el sistema d’equacions lineals segiient:

31.

32.

33.

ax+y=a
x+ay+z=>5
X+2y+z=5

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre a.
[1,25 punts]

b) Resoleu el sistema per al cas a = 2.
[1,25 punts]

PAU 2019 - Setembre - Série 5 - Exercici 2

1 0 a-1
Considereu la matriu A= 1 a 1 |, en qué aés un parametre real.
4 3a 1

a) Trobeu els valors del parametre a per als quals la matriu és invertible.
[1 punt]

b) Discutiu la posicié relativa dels plans m:x+(a-1)z=0, nsx+ay+z=1 i
m.: 4x + 3ay + z =3 en funcié dels valors del parametre a.
[1 punt]

Siguin les matrius A=

PAU 2019 - Setembre - Série 5 - Exercici 3
2 -1 i B= 1 1 .
-6 3 2 2
a) CalculeuA-BiB-A.
[1 punt]

b) Justifiqueu que si el producte de dues matrius quadrades no nulles té per resultat la
matriu nulla, aleshores el determinant de totes dues matrius ha de ser zero.
[1 punt]

PAU 2019 - Juny - Série 1 - Exercici 2

Considereu el sistema d’equacions lineals segiient, que depén del parametre real k:
X+3y+2z=-1
x+k’y+3z=2k
3x+7y+7z=k-3
a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre k.
[1 punt]

b) Resoleu el sistema per al cas k =-1.
[1 punt]

12



34.

35.

36.

37.

PAU 2019 - Juny - Série 1 - Exercici 5

a

a) Calculeu per a quins valors del parametre a se satisfa la igualtat M> - M —2I =0, en que
I és la matriu identitat i 0 és la matriu nulla, totes dues d’ordre 2.

[1 punt]

b) Fent servir la igualtat de I'apartat anterior, trobeu una expressié general per a calcular
la matriu inversa de la matriu M i, a continuacid, calculeu la inversa de M per al cas
a=+2.

[1 punt]

Sigui la matriu M =( L a ), en que a ¢és un parametre real.

PAU 2019 - Juny - Série 4 - Exercici 3

Considereu el sistema d’equacions lineals segiient, que depén del parametre real a:
ax+7y+5z=0

xX+ay+z=3
y+z=-12

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre a.
[1 punt]

b) Resoleu el sistema per al cas a=2.
[1 punt]

PAU 2018 - Setembre - Série 3 - Exercici 2

Considereu el sistema d’equacions lineals segiient, que depen del parametre real a:

X+y+z=3
x+y-z=1
2x+ay=2a

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre a.
[1 punt]

b) Resoleu el sistema per al cas a = 1.
[1 punt]

PAU 2018 - Setembre - Série 3 - Exercici 4

1 0 «a
Siguila matriu A=| ¢ 0 -1 [, en qué « és un parametre real.
2 -1 1

a) Hi ha algun valor de « € R tal que A no tingui inversa per a aquest valor?
[1 punt]

b) Calculeu la matriu inversa de A* per a & =0.
[1 punt]

13



38.

39.

6.

40.

PAU 2018 - Juny - Série 1 - Exercici 1

1 2
Siguin les matrius M=| 0 -1 |i N= L2
¢ 2 1 0 -1

a) Calculeu M- N i comproveu que la matriu resultant no és invertible.
[1 punt]

b) Trobeu els valors de ¢ per als quals la matriu N- M és invertible.
[1 punt]

PAU 2018 - Juny - Série 1 - Exercici 6

Uns estudiants de batxillerat han programat un full de calcul com el de la figura segiient
que dona la solucié d’un sistema d’equacions compatible determinat d'una manera auto-
matica:

Liberation Sans v |10 v N C S A'@’
E8 A XZ =2

i
!||
<

B C o B F | G H | 1 J K
2
3
4 X y z sistema: COMPATIBLE DETERMINAT
5
6 1 2 -1)| -6 x=1
7 i -1 -2/ -3
m 2 1z [y==2]
el
10 | z=3

a) Escriviu el sistema i comproveu que els valors proposats com a solucié son correctes.
[1 punt]

b) Quin valor s’hauria de posar en lloc del 2 que esta emmarcat en la imatge, corresponent
ala cella E8 (a,, de la matriu de coeficients), perque el sistema fos incompatible?
[1 punt]

PAU 2018 - Juny - Série 5 - Exercici 1

6x+3y+2z=5
Considereu el sistema d’equacions lineals {3x+4y+6z=3, peram€R.
X+3y+2z=m

a) Expliqueu raonadament que per a qualsevol valor del parametre m el sistema té una
unica solucio.
[1 punt]

b) Resoleu el sistema i trobeu I'expressid general del punt solucio.
[1 punt]

14



41.

42.

43.

PAU 2018 - Juny - Série 5 - Exercici 6

-1 0 1
Considereu la matriu A=| 0 -1 0
1 1 1

1
a) SiI=| 0 és la matriu identitat d’ordre 3, calculeu per a quins valors de k la
0

oS = O
- o O

matriu A + kI té inversa. Trobeu, si existeix, la matriu inversa de A - 21I.
[1 punt]
b) Calculeu la matriu X que satisfa l'equacio X-A+A"=2-X, en qué¢ AT és la matriu
transposada de la matriu A.
[1 punt]

PAU 2017 - Setembre - Série 2 - Exercici 2

I 1 1 3 4 -1
Siguin les matrius A={ 0 -2 1 [iB=| -1 -4 3
1 -1 1 0 -4 4

a) Comproveu que satisfan la igualtat A* - 1 A-B=1,en queé I és la matriu identitat
d’ordre 3. 2
[1 punt]

b) Fent servir la igualtat anterior, trobeu la matriu inversa de A: A
[1 punt]

PAU 2017 - Setembre - Série 2 - Exercici 3

Considereu el sistema d’equacions lineals segiient:

X+y+z=3
xX+y-z=1
2x+ay=2a

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre real a.
[1 punt]

b) Resoleu el sistema per al cas a = 2.
[1 punt]

15



44. PAU 2017 - Juny - Série 1 - Exercici 1

45,

46.

Considereu el sistema d’equacions lineals segiient, que depén del parametre A:

Ax+y-2z=0
y+z=10
2Ax - y+5Az=30
a) Estudieu per a quins valors del parametre A el sistema és incompatible.
[1 punt]

b) Resoleu el sistema per al cas A =1.
[1 punt]

PAU 2017 - Juny - Série 1 - Exercici 4

Sabem que el sistema d’equacions lineals segiient té una tnica solucio:

x+ay=1
x+az=1
y+z=a
a) Comproveu que a = 0.
[1 punt]
b) Trobeu la solucid del sistema en funcié del parametre a.
[1 punt]

PAU 2017 - Juny - Série 1 - Exercici 5

x -1
Considereu les matrius quadrades d’ordre 2 de la forma M = Sl

nombres reals.

a) Comproveu que la matriu M és sempre invertible, independentment dels valors de x i

de y.
[1 punt]

b) Perax=11iy=-1, calculeu M.
[1 punt]

,amb x iy

16



47.

48.

49.

50.

PAU 2017 - Juny - Série 5 - Exercici 2

Considereu el sistema d’equacions lineals segiient:
x=y+z=0
2x+kz=1
x+(k+D)y+z=k-4

en queé k és un parametre real.

a) Discutiu el sistema per als diferents valors de k.
[1 punt]

b) Resoleu el sistema per al cas k =-2.
[1 punt]

PAU 2017 - Juny - Série 5 - Exercici 4

0 -1 0
Considereu la matriu A= 0 0 -1
-1 0 0

a) Calculeu les poténcies A% A* i A°.
[1 punt]

b) Calculeu la inversa de la matriu A°.
[1 punt]

PAU 2017 - Juny - Série 5 - Exercici 5

a 1 11

Sigui| 1 a 1 a |lamatriuampliada d'un sistema d’equacions lineals.
11 a d

a) Discutiu el sistema segons els valors del parametre a, i interpreteu el resultat geomeétri-
cament.

[1 punt]

b) Per a a =1 trobeu la forma parametrica del pla solucié i doneu un punt i dos vectors
directors d’aquest pla.
[1 punt]

PAU 2016 - Setembre - Série 1 - Exercici 2

Tres nombres, x, y i z, compleixen dues condicions: que el primer és la suma dels altres
dos, i que el segon és la suma de la meitat del primer i el doble del tercer.
a) Comproveu que el calcul dels tres nombres, x, y i z, té una infinitat de solucions.
[1 punt]
b) Trobeu una expressio general de les solucions.
[1 punt]

17



51.

52.

1.

53.

PAU 2016 - Setembre - Série 1 - Exercici 5

Responeu a les qliestions segtients:

—

a) Trobeu I'inica matriu de la forma A= que satisfa que A*= A, i comproveu

RO | = s |

que A i A - I no son invertibles.
[1 punt]

b) Justifiqueu raonadament que si A és una matriu quadrada d’ordre # diferent de la
matriu nulla, 0, i de la matriu identitat, I, i satisfa la igualtat A*= A, aleshores les
matrius A i A - I no son invertibles.

[1 punt]

PAU 2016 - Juny - Série 3 - Exercici 1

Considereu el sistema d’equacions lineals segtient:

2x+4y+4z=4k-7
2x-ky=-1
“2x=k+1

a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre real k.
[1 punt]
b) Resoleu el sistema per al cas k =0.

PAU 2016 - Juny - Série 3 - Exercici 4

Responeu a les qiiestions segiients:

a) Calculeu totes les matrius de la forma A= . 5 ] que satisfan la igualtat
m -—
A*+ A =2I, en que I és la matriu identitat, I = (1) (1) )
[1 punt]

b) Justifiqueu que si A és una matriu quadrada que compleix la igualtat A*+ A = 21, ales-
hores A és invertible, i calculeu 'expressié de A~ en funcié de les matrius A i 1.
[1 punt]
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54. PAU 2016 - Juny - Série 5 - Exercici 1

1.

55.

56.

57.

Considereu el sistema d’equacions lineals | -4 -1 -5 || y [=| b, |. Expliqueu
301 4 ||, b

3

raonadament si les afirmacions segiients son vertaderes o falses:

b, 0 X 0
a) Si| b, |=| 0 |, el sistema és compatible determinat i la solucié és | y |=| 0
b, 0 z 0
[1 punt]
b, 1
b) Si| b, |=]| 1 |, el sistema és compatible indeterminat.
b, 1
[1 punt]

PAU 2016 - Juny - Série 5 - Exercici 4

Sigui A una matriu quadrada d’ordre n que satisfa la igualtat A - (A - I)=1I, en qué I ésla
matriu identitat.

a) Justifiqueu que la matriu A és invertible i que A'=A - L.
[1 punt]

b) Calculeu el valor de a que fa que la matriu A=

) compleixi la igualtat
a

A-(A-1)=1I Calculeu A" i comproveu que es correspon amb la matriu calculada a
partir del resultat de I'apartat anterior.
[1 punt]

PAU 2015 - Setembre - Série 5 - Exercici 1

Sigui la matriu A={ 1 0 -2

I 1 -a
a) Determineu per a quins valors de a existeix A™'.
[1 punt]
b) Calculeu A peraa=0.
[1 punt]

PAU 2015 - Setembre - Série 5 - Exercici 6

Trobeu totes les matrius de la forma A =t a 0 J que siguin inverses d’elles mateixes, és
a dir, que A’ = 10 J
[2 punts] 0 1
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58.

59.

60.

3

* SNV VIV v

Institut
d’Estudis
Catalans

. INSTITVYQ-

~
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<

PAU 2015 - Juny - Seérie 2 - Exercici 1

Considereu el sistema d’equacions lineals segiient:
-3x+2y+3z=0
(a-2)y-3z=0
-x-y+(-a-3)z=0
a) Calculeu per a quins valors del parametre a el sistema té més d’una solucio.
[1 punt]

b) Resoleu el sistema per al cas a =-3.
[1 punt]

PAU 2015 - Juny - Série 2 - Exercici 5
Responeu a les qliestions segtients:

a) Calculeu la matriu de la forma A =( i “ J que satisfa A>~ A = I, en que I és la matriu

identitat, I = 1.0 .
0 1

[1 punt]

b) Calculeu A i comproveu que el resultat es correspon amb el que obteniu de deduir la
matriu A™' a partir de la igualtat A~ A = L.
[1 punt]

PAU 2015 - Juny - Série 4 - Exercici 1

x=2y-z=0
Considereu el sistema d’equacions =mx+3y +z=0 {, en qué m és un parametre real.
x+y=4
a) Discutiu el sistema per als diferents valors del parametre .
[1 punt]
b) Resoleu el sistema per a m = 1.
[1 punt]
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61.

62.

3.

63.

PAU 2015 - Juny - Série 4 - Exercici 5
Sigui A una matriu quadrada que compleix que A* =1, en que I és la matriu identitat,

1 0
0 1)

a) Demostreu que la matriu A té inversa i que A™' = A%
[1 punt]

I=

b) Enel cas de A =( 11 az ), calculeu si hi ha cap valor del parametre a per al qual
A*=1T

[1 punt]

PAU 2014 - Setembre - Série 5 - Exercici 3

mx—-y=m

Considereu el sistema d’equacions lineals { ,peram eR.

3x+(m-4)y=m+

a) Discutiu el sistema d’equacions per als diferents valors del parametre m.
[1 punt]

b) Resoleu el sistema en aquells casos en que el sistema sigui compatible.
[1 punt]

PAU 2014 - Setembre - Série 5 - Exercici 6

Considereu I'equacié matricial X- A =B, en que

1 -1 1
A=| a -3 a-1|iB=
-1 01 > 20

-3 -2 -4

a) Per a quins valors del parametre a I'equacio matricial té una solucié tunica?
[1 punt]

b) Trobeu la matriu X que satisfa I'equacié matricial quan a=3.
[1 punt]

“DESTVDS Institut
d’Estudis

-memviel  Catalans

1NST|TVTQ
SNV TVIV D=
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64. PAU 2014 - Juny - Série 3 - Exercici 1

1. Considereula matriu M=| 1 a+1 (a+1)’ |, peraa€R.
1 a-1 (a-17

a) Calculeu el rang de la matriu M en funcié dels valors del parametre a.
[1 punt]
b) Discutiu i resoleu el sistema d’equacions lineals

X 1
M-l y |=| 1]
Z 1

segons els valors del parametre a.
[1 punt]

65. PAU 2014 - Juny - Série 3 - Exercici 6

6. Responeu a les qiiestions segiients:
a) Demostreu que si A és una matriu quadrada que satisfa la igualtat A>=1, on I és la

matriu identitat, aleshores A és invertible i A~ satisfa (A™')*=1
[1 punt]

a g J amb b#0 que

b) Calculeu I'expressié general de les matrius de la forma A=
satisfan la igualtat A*=1.
[1 punt]

c

BTV Institut

d’Estudis
Catalans

. INSTITVYQ-

* SNV VIV v

~
<z
<

N Generalitat de Catalunya
¥I Consell Interuniversitari de Catalunya
Oficina d'Accés a la Universitat

Proves d’accés a la universitat
Convocatoria 2014

Matematiques
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66. PAU 2014 - Juny - Série 4 - Exercici 2

2. Responeu a les qiiestions segiients:

67.

68.

69.

4.

a) Discutiu el sistema d’equacions lineals

(k-1)y+(k*-1)z=0
(4dk+D)x-y-7z=1
x+y+z=0
en funcio dels valors de k.
(1 punt]

b) Resoleu el sistema per a k=1.
[1 punt]

PAU 2014 - Juny - Série 4 - Exercici 5

Responeu a les giiestions segiients:
a) SiAiB sén dues matrius quadrades d’ordre n, demostreu que

(A+B)*=A*+2AB + B*< AB=BA.
[1 punt]

b) SiM 1 M, s6n dues matrius de la forma ( a -b ,amb a, b € R, comproveu que el

a

producte M - M, té també la mateixa formaique M, -M, =M -M..
[1 punt]

PAU 2013 - Setembre - Série 1 - Exercici 1

Sigui V=1{(-1, 1, 1), (-2, -1, 0), (1, 2, a)} un conjunt de vectors de R®.
a) Trobeu el valor o els valors de a perque V sigui linealment dependent.

b) Quan a =4, expresseu el vector v'=(3, 9, 14) com a combinaci6 lineal dels vectors
de V.

[1 punt per cada apartat]

PAU 2013 - Setembre - Série 1 - Exercici 4

Siguin les matrius

2 a 1 5 b 8 2 4 7
A=|1 b 4 |,B=|1 ¢ 3 |[,C=| -1 5 5 |,
3 ¢ 5 4 a 3 -b -a -2

on a, b i ¢ sén parametres reals. Calculeu el valor d’aquests parametres perque cap de les
tres matrius tingui inversa.

[2 punts]
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70.

71.

72.

73.

PAU 2013 - Juny - Série 3 - Exercici 2

wve L

Considereu la matriu A :{ J . Sigui I la matriu identitat d’ordre 2.

1 a+1

a) Trobeu el valor del parametre a perque es compleixi que A* - 2A = L.
b) Calculeu la matriu inversa de la matriu A quan a = -2.
[1 punt per cada apartat]

PAU 2013 - Juny - Série 4 - Exercici 1

Sabem que el vector (2, 1, -1) és una solucid del sistema
ax+by+cz=a+c
bx-y+bz=a-b-c
cx-by+2z=0b

Calculeu el valor dels parametres a, b i c.
[2 punts]

PAU 2013 - Juny - Série 4 - Exercici 3
1 L
NN
~ 1 _ 1
N BN

a) Que significa que la matriu B sigui la matriu inversa de A?

b) Trobeu el valor del parametre p perqué la matriu inversa de A i la matriu transpo-
sada de A coincideixin.

Nota: No aproximeu les arrels mitjancant valors amb decimals; treballeu amb els
radicals.

[0,5 punts per l'apartat a; 1,5 punts per I'apartat b]

Sigui A= 0

PAU 2013 - Juny - Seérie 5 - Exercici 2

La matriu de coeficients d’'un sistema d’equacions lineals homogeni és
-1 2 3
A=| 2 1l-a 0
4 1 2a+2
a) Per a quins valors del parametre a el sistema té una sola soluci6? Quina és aquesta
solucié unica?

b) Resoleu el sistema si a = 2.
[1 punt per cada apartat]
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74. PAU 2012 - Setembre - Série 4 - Exercici 1

1. Determineu el rang de la matriu A =

en funcié del parametre k.
[2 punts]

S =
p—t AN
— R

75. PAU 2012 - Setembre - Série 4 - Exercici 3

3. Considereu el sistema d’equacions lineals segiient:

X+y-3z=12
2x+ay-5z=2a+3
2x-3y+(a-2)z=9
a) Calculeu el valor o els valors del parametre a per al qual o per als quals el siste-
ma és compatible indeterminat.

b) Quantes solucions té aquest sistema quan a=-3?
[1,5 punts per I'apartat a; 0,5 punts per I'apartat b]

76. PAU 2012 - Juny - Seérie 1 - Exercici 3

Sigui A una matriu quadrada d’ordre #n de manera que A?= O, en que O és la matriu
nula (la formada completament per zeros).

a) Comproveu que (A+1,)?=2A+1,.

b) Comproveu que les matrius B=1,-A 1 C=A+1, s6n I'una inversa de Daltra.
[1 punt per cada apartat]

77. PAU 2012 - Juny - Série 1 - Exercici 5

5. Contesteu les preguntes segiients:

a) Expliqueu raonadament si una matriu d’ordre 3 i una matriu d’ordre 2 poden
tenir el mateix determinant.

b) Considereu les matrius segiients:

1 p 1 -1 4
A= 1 1-p 2 [iB=| 0 1 »p
1 2 p 0 p 4

Calculeu, si és possible, el valor del parametre p perque det A =det B.
[1 punt per cada apartat]
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78. PAU 2012 - Juny - Série 3 - Exercici 4

79.

80.

81.

Donades les matrius A=| > < |[iB=| ! ~* ,
-1 1 1 3
a) Comproveu que es compleix la igualtat (A +B) (A—B) =A?—B.
b) Es certa aquesta igualtat per a qualsevol parell de matrius quadrades A i B del

mateix ordre? Responeu raonadament utilitzant les propietats generals de les

operacions entre matrius, sense utilitzar matrius A i B concretes.
[1 punt per apartat]

PAU 2011 - Setembre - Série 2 - Exercici 1

Donadala matriu M= 0 k-2 1 |:
0 k-2 -k

a) Calculeu els valors del parametre k per als quals la matriu M no és invertible.
b) Per a k=0, calculeu M.

[1 punt per cada apartat]

PAU 2011 - Setembre - Série 2 - Exercici 4

Sigui la matriu A= \/3/2 -1/2 0|
0 0 1

a) Calculeu A1 A°.
b) Deduiu el valor de A™.

Nota: Treballeu amb radicals; no utilitzeu la representacié decimal dels elements

de la matriu.
[1 punt per cada apartat]

PAU 2011 - Juny - Série 1 - Exercici 2

Si tenim la matriu invertible A i 'equacié matricial X-A+B=C:

a) Ailleu la matriu X.
-2 1 1 -1

-1 1

b) Trobeu la matriu X quan A=
[1 punt per cada apartat]
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82. PAU 2011 - Juny - Série 1 - Exercici 4

4,

83.

84.

85.

Considereu el sistema d’equacions segiient:

X+2y—az=-3
2x+(a-5)y+z=4a+2
4x+(a-1)y-3z=4
a) Calculeu els valors del parametre a perque el sistema no sigui compatible deter-
minat.

b) Hi ha algun valor de a per al qual x=1, y=-3, z=-1 sigui I'tinica solucié del sis-
tema?

[1 punt per cada apartat]

PAU 2011 - Juny - Série 4 - Exercici 4

Analitzeu, segons els valors del parametre k, el caracter (és a dir, si és compatible o
no i si és determinat o no) del sistema d’equacions segtient:

2x+y-z=k-4
(k-=6)y+3z=0
(k+1)x+2y=3

[2 punts]

PAU 2010 - Setembre - Série 2 - Exercici 4

Considereu la matriu 4 = [; ;J .

a) Comproveu que compleix la igualtat A* — 5A = I, on I, és la matriu identitat
d’ordre 2.

b) Utilitzeu aquesta igualtat per a calcular la matriu inversa de A.

0 1
¢) Resoleu I'equacié matricial A-X = ( 0], utilitzant la matriu inversa de A.

[0,5 punts per I'apartat a; 0,75 punts per I'apartat b; 0,75 per I'apartat c]

PAU 2010 - Juny - Série 1 - Exercici 2

X+2y-z=-1
Donat el sistema d’equacions lineals 2x+y+z=41L:
x—-y+(p-3)z= SJ

a) Estudieu-ne el caracter (és a dir, si és compatible o no i si és determinat o no) en
funcié del parametre p.

b) Comproveu que si p # 5 la solucié del sistema no depen del valor d’aquest para-
metre.

[1,5 punts per I'apartat a; 0,5 punts per I'apartat b]

27



86. PAU 2010 - Juny - Série 1 - Exercici 6

87.

88.

Sigui 4 = ( x2 ] . Trobeu els valors de les variables x i y perque es compleixi que
<y

Ar=A.

[2 punts]

PAU 2010 - Juny - Série 4 - Exercici 2

Considereu la igualtat matricial (A + B)* = A* + 2AB + B°.
. . -1 =2y . 2 .

a) Comproveu si les matrius A=( ] 1 B=( ] compleixen o no la
igualtat anterior. 2 -1 -l

b) En general, donades dues matrius qualssevol A i B quadrades del mateix ordre,
expliqueu raonadament si hi ha alguna condici6 que hagin de complir perque la
igualtat de 'enunciat sigui certa.

[1 punt per cada apartat]

PAU 2010 - Juny - Série 4 - Exercici 4

Hem escalonat la matriu ampliada d’un sistema d’equacions lineals, A - X = b, 1 hem
obtingut:
1 -2 3 (2
(A|b)~ 0 a+2 1 |-1|
0 0 a-1/3 J
a) Discutiu aquest sistema en funcié del parametre a.

b) Resoleu-lo quan a = 2.
[1,5 punts per I'apartat a; 0,5 punts per I'apartat b]

89. PAU 2010 - Juny - Série 5 - Exercici 1

1.

Considereu un sistema qualsevol de dues equacions amb tres incognites. Responeu
raonadament a les qiiestions segtients:

a) Es possible que el sistema considerat sigui compatible determinat?

b) Pot ser incompatible?

[1 punt per cada apartat]

90. PAU 2010 - Juny - Série 5 - Exercici 4

4,

Siguin A, B i C matrius quadrades d’ordre #.

a) Expliqueu raonadament si és possible que det A # 0, det B# 0 idet (A - B) = 0.
Si és possible, poseu-ne un exemple.

b) Si sabem que det A #01ique A-B=A - C, expliqueu raonadament si podem
assegurar que B = C.

[1 punt per cada apartat]
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91. PAU 2009 - Setembre - Série 1 - Exercici 1

QUESTIONS

a
1. Considereu la matriu 4 = ( |

L (10
A = .
=)

[2 punts]

b] . Calculeu el valor dels parametres a i b perque

92. PAU 2009 - Setembre - Série 1 - Exercici 6

6. Considereu el sistema d’equacions segiient:

x+5y+z+a=0
(@a-2)z+x+2y-1=0
(a-)y+(l-a)x+z+a+2=0

a) Expliqueu, raonadament, si es tracta d’un sistema lineal homogeni.

b) Construiu-ne la matriu de coeficients i la matriu ampliada.

¢) Trobeu els valors del parametre a per als quals el sistema no és compatible
determinat, i estudieu el caracter del sistema en cada un d’aquests casos.

d) Resoleu-lo solament quan el conjunt de les seves solucions és una recta de R’

[0,5 punts per I'apartat a; 0,5 punts per I'apartat b; 2 punts per 'apartat ¢; 1 punt per I'apartat d]

93. PAU 2009 - Juny - Série 3 - Exercici 1

QUESTIONS

1 2 \
1. Considereu la matriu 4 = {a b |. Trobeu els valors dels parametres a i b perque
b a’ J

la matriu tingui rang 1.
[2 punts]

94. PAU 2009 - Juny - Serie 3 - Exercici 3

MR TV .

px+y=p’

a) Discutiu-ne el caracter en funcié del parametre p.

b) Resoleu-lo quan p = 2.
[1,5 punts per I'apartat a; 0,5 punts per I'apartat b]

3. Donat el sistema {
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95.

96.

97.

98.

99.

PAU 2009 - Juny - Série 4 - Exercici 2

1 0 0.
01 0

a) Comproveu que la inversa de A és A%

b) Comproveu també que A*® = B.
[1 punt per cada apartat]

SiguinA=LO 0 1|iB=

1 0 0

PAU 2009 - Juny - Série 4 - Exercici 4

En la resolucié pel metode de Gauss d’un sistema de tres equacions amb tres incog-

nites ens hem trobat amb la matriu segiient:

3 -5 2—5\
0 0 0]0
0 3 -6 6J

a) Expliqueu, raonadament, quin és el caracter del sistema inicial.
b) Si és compatible, trobeu-ne la soluci6.
[1 punt per cada apartat]

PAU 2008 - Setembre - Série 4 - Exercici 2

Considereu la matriu A={1 0 0].
0 -1 0

a) Calculeu A1 A°.
b) Determineu, raonadament, el valor de A%,
[1 punt per cada apartat]

PAU 2008 - Setembre - Série 4 - Exercici 3

Considereu un sistema de dues equacions amb tres incognites.
a) Pot ser incompatible?

b) Pot ser compatible determinat?

Raoneu les respostes.

[1 punt per cada apartat]

PAU 2008 - Juny - Série 2 - Exercici 2
1 -3

ia-[! 2.
2 2 -2

a) Trobeu la matriu M, quadrada d’ordre 2, tal que M - A = B.

Considereu les matrius A =

b) Comproveu que M* = I, (matriu identitat d’ordre 2) i deduiu I'expressié de M".

[1 punt per cada apartat]
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100. PAU 2008 - Juny - Série 2 - Exercici 3

3. Discutiu el sistema d’equacions lineals segiient en funci6é dels valors del para-

metre m.
X+y+(m-1z=1
X+ (m-1)y+z=m-1
Mm-Nx+y+z=m+2
[2 punts]

101. PAU 2008 - Juny - Série 5 - Exercici 2

Ld+u I

2. Considereu la matriu A = J, on a i b sén nombres reals.

a-b

a) Calculeu el valor de a i b per tal que A® = (Z) 21]

b) Segons els valors obtinguts en I'apartat anterior, calculeu A* 1 A*.
¢) Sin és un nombre natural qualsevol, doneu expressi6é de A" en funcié de n.
[1 punt per l'apartat a; 0,5 punts per 'apartat b; 0,5 punts per I'apartat c]

102. PAU 2008 - Juny - Série 5 - Exercici 5

PROBLEMES

5. Considereu el sistema d’equacions segiient:

2x+y-(a-1z=4
X-2y+z=-4
4x - (a+N)y+z=-2a
a) Discutiu-lo en funcié del parametre a.
b) Resoleu-lo quan sigui compatible indeterminat.
¢) En el cas de 'apartat anterior, trobeu una solucié del sistema en que x, y i z tin-

guin valors enters.
[2,5 punts per I'apartat a; 1 punt per 'apartat b; 0,5 punts per I'apartat ¢]

103. PAU 2007 - Setembre - Série 3 - Exercici 2

2. Donada la matriu segiient dependent d’un parametre m:

17 1 2
A=12 m 2m
m 2 2+m

a) Estudieu-ne el rang segons els valors de m.

b) Digueu quina és la posicié relativa dels plans 7: x + y + 2z = 2,
e 2x +my +2mz=2+mim: mx+ 2y + (2 + m)z=0,segons els valors de m.

[1 punt cada apartat]



104. PAU 2007 - Setembre - Série 3 - Exercici 3

3. Considereu la matriu A= L; qI'J Trobeu els valors de p i g que fan que es verifi-

qui A* = A. En aquest cas, raoneu sense calcular que val A™.
[2 punts]

105. PAU 2007 - Juny - Série 1 - Exercici 6

6. Discutiu el sistema segiient {2x + py +2z =10 en funci6 del parametre p. Doneu
px+6y+3z=12

la interpretacié geometrica del sistema en cada cas i resoleu-lo quan sigui compa-
tible.

[4 punts]

L'Institut d’Estudis Catalans ha tingut cura de la correccié linglistica i de I'edicié d’aquesta prova d'accés

106. PAU 2006 - Setembre - Série 4 - Exercici 6

6. Considereu el sistema d’equacions x+y+z=200
Tx +py + 8z=1395

a) Discutiu-lo en funcio del parametre p.

b) Doneu la interpretacié geometrica en els casos en qué el sistema és incom-
patible.

c) Resoleu el sistema perap = 6.

[Puntuacié: apartat a) 1,5 punts; apartat b) 1,5 punts; apartat ¢) 1 punt. Total: 4 punts]

107. PAU 2006 - Juny - Série 1 - Exercici 2

2. Esbrineu si el sistema seglent pot ser compatible indeterminat per a algun valor
del parametre m.

Xx+3y+2z =0
2x+4y+3z =0
x+y+mz =0

Es incompatible per a algun valor de m?

[Puntuacié: 2 punts]



108. PAU 2006 - Juny - Seérie 1 - Exercici 3

3. Donades les matrius A= ( ) ) i B= ( o )
2 -1 4 -1

a) CalculeuA-BiB.-A.
b) Comproveu que (A + B) = A% + B~

[Puntuacié: apartat a) 1 punt; apartat b) 1 punt. Total: 2 punts]
v _ Ay 41

109. PAU 2006 - Juny - Série 3 - Exercici 4

4 I -m Determineu els valors de m per als quals

0 m 3

4. Siguilamatriu A =

rang (A) < 3. Pot ser rang (A) = 1 per a algun valor de m?

[Puntuacié: 2 punts]

110. PAU 2005 - Setembre - Série 3 - Exercici 1
QUESTIONS
1. En un sistema hi ha, entre d’altres, aquestes dues equacions:
X+2y-3z=5 1 2x+4y-6z=-2
Que podeu dir de les solucions del sistema?
[2 punts]
111. PAU 2005 - Juny - Série 1 - Exercici 1

QUESTIONS

1. Considereu el sistema segiient en funci6 del parametre real a:
x - ay = 1
ax + y = 3

a) Discutiu-lo en funci6 del parametre a.
b) Resoleu els casos compatibles.

Districte univers

[Puntuacié: apartat a) 1 punt; apartat b) 1 punt. Total: 2 punts]
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112. PAU 2005 - Juny - Série 1 - Exercici 2

2. La matriu segiient expressa els preus unitaris, en euros, de quatre articles, A, B, C i D,
procedents de les fabriques f1, f21{3:

34 40 36
1 8 12
P =
23 27 32
25 21 30)
Si una comanda és representada per un vector fila C = (x y z 1), que representa

cadascun dels elements del resultat del producte C - P? Si volem comprar 25 unitats de A,
30 de B, 60 de C 175 de D, quina de les fabriques ens ofereix el millor preu?
[2 punts]

Interuniversitari de Catalunya
‘acio de Proves d'Accés a la Universitat
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113. PAU 2005 - Juny - Série 4 - Exercici 1

QUESTIONS

I a 1 b
1. Donades les matrius A = (0 IJ i B = [O IJ’ on a i b s6n nombres reals, trobeu

els valors de a i b que fan que les dues matrius commutin, és a dir, que fan que es
compleixiA - B=B - A.
[2 punts]

Districte univers

114. PAU 2005 - Juny - Série 4 - Exercici 5

PROBLEMES
5. De tres nombres, x, y, z, sabem el segiient: que el primer més el segon sumen 0; que el
primer més el tercer sumen 1; que la suma de tots tres és 0 i, per acabar, que el primer

multiplicat per un nombre £ més el doble de la suma del segon i del tercer déna 1.

a) Que podeu dir del valor de k?
b) Quant valen els tres nombres?

[Puntuaci6: apartat a) 2 punts; apartat b) 2 punts. Total: 4 punts]
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115. PAU 2004 - Setembre - Série 5 - Exercici 3

-2 1 11

a) trobeu una matriu X tal que A - X = B;
b) calculeu B'%. Raoneu la resposta.
[Puntuacié: apartat a) 1 punt; apartat b) 1 punt. Total: 2 punts]

. 3 2 11
3. Donades les matrius A = ( J B = ( J:

10 | Urganitzacio @

116. PAU 2004 - Juny - Série 1 - Exercici 1
QUESTIONS

1. La matriu ampliada d’'un sistema d’equacions lineals, un cop reduida pel métode
de Gauss, és

-1

o o =
S = N

0
2 1.
0 0
a) El sistema, és compatible o incompatible? Raoneu la resposta.
b) En cas que sigui compatible resoleu-lo.

Districte universitari

[Puntuacio: apartat a) 1 punt; apartat b) 1 punt. Total: 2 punts]

117. PAU 2004 - Juny - Série 1 - Exercici 3

< . .

%" o 3. Considereu les matrius

s 3 L[] L (12

O3B “ 1) 2 2)

82

‘= @ ..

s Trobeu una matriu X que compleixi A - X + A = B.

wn C

Q% % [2 punts]
118. PAU 2004 - Juny - Série 3 - Exercici 4

O e

2 5 C_) 4. Considerem els punts de I'espai A(1, 1, 0), B(0, 1, 2) i C(-1, 2, 1). Ens diuen que
o g fg aquests tres punts formen part del conjunt de solucions d’'un sistema de tres
== 2 equacions lineals amb tres incognites. Es demana:

s @0

c c O .

8 le) a) aquests punts, estan alineats?

FO“‘L’KD b) podem saber el rang de la matriu del sistema d’equacions?

ISs— Raoneu adequadament les respostes.

[Puntuacié: apartat a) 1 punt; apartat b) 1 punt. Total 2 punts]
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119. PAU 2004 - Juny - Série 3 - Exercici 5

PROBLEMES
5. Donat el sistema
y + z = 2
-2x + y + z = -l
(2 - 2m)x + 2m - 2)z = m - 1,

on m €s un parametre:

a) discutiu el sistema segons els valors de m;

b) resoleu els casos compatibles;

c) en cada un dels casos de la discussié de I'apartat a), feu una interpretacio
geométrica del sistema.

[Puntuacio: apartat a) 1,5 punts; apartat b) 1,5 punts; apartat c) 1 punt. Total 4 punts]

120. PAU 2003 - Juny - Série 2 - Exercici 4 (Qliestions)

5 < : . . . , .
co 4. Per a quin o quins valors del parametre real A el sistema d’equacions
89

8% X+2y+(A+2)z=0

0o x+Q2MNy+3z=9

S5 —
CE ® 2x—z=4

g N

s 8 és compatible i indeterminat?

E 5 [2 punts]
o

he—l

121. PAU 2003 - Juny - Seérie 5 - Exercici 4 (Qliestions)

E 3N . : , .

23 E 4. Considereu el sistema d'equacions

585

3'&0 ax + y+ z = a+ 1

jum S

O 5o 2x — y+az = a+ 2

SEQ -

5= 8 Foyra=d

5 3T , ‘

$S8 on a és un parametre.

GO0

F— Six=1,y=-1,z=2 és una solucio, quin és el valor del parametre a? [2 punts]
Ne—]
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122. PAU 2000 - Juny - Série 1 - Exercici 3 (Quiestions)

3. Donat el sistema d'equacions

3x - 2y + z
2x — 3y + z

J

4

a) Afegiu-hi una equacié lineal de manera que el sistema resultant sigui
incompatible.

b) Afegiu-hi una equacié lineal de manera que el sistema resultant sigui
compatible indeterminat. Resoleu el sistema que s'obtingui.

[2 punts]

123. PAU 2000 - Juny - Série 3 - Exercici 3 (Qliestions)

3. Se sap que el sistema d'equacions

x + y - az = -2
2x + y - 8z = -1
-x — 2y + 10z = 5

té més d'una solucio.

Calculeu a i digueu quina és la interpretacié geométrica que té el conjunt de
totes les solucions d'aquest sistema. [2 punts]
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